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1. Las coordenadas de los vértices consecutivos de un paralelogramo son A (1, 0, 0) y B(0, 1, 0). Las 
coordenadas del centro M son M(0, 0, 1). Hallar las coordenadas de los vértices C y D. 

  

2. Dado el triángulo de vértices A(2, 3, 4), B(1, −1, 5) y C(5, 5, 4), hallar: 
a) Las ecuaciones de las medianas  del  t r iángulo. 
b) Las coordenadas del baricentro del triángulo. 
  

3. Hallar la ecuación de la recta que pasa por los puntos A (2, 3, 4) y B (8, −2, 3). Estudiar si el punto 
C (2, 1, 3) está al ineado con A y B. 

  

4. Determinar los valores de m para que los puntos  A (m, 2, −3), B (2, m, 1) y C (5, 3, −2) estén 
al ineados y hallar las ecuaciones de la recta que los contiene. 

  

5. Calcular el valor de a para que los puntos (a, 0, 1), (0, 1, 2), (1, 2, 3) y (7, 2, 1) sean coplanarios . 
Calcular también la ecuación del plano que los contiene. 

  

6. Hallar la ecuación de una recta que pasa por el punto (1, 0, 2) y se apoya en las rectas: 

 
  

7. Estudiar  para los  va lores  de a  la  posición relat iva de los  s iguientes  planos:  
p1:  ax+y+z = 1    p2:  x+ay+z = 1   p3:  x+y+az = 1 

  

8. Estudiar  según los  valores  del  parámetro  a  las  posiciones  relat ivas  de:  

    

9. Hallar la ecuación del plano que pasa por el punto de intersección de la recta con el 

plano y es paralelo a las rectas  y  
 

10. Hallar  el  á rea del  t r i ángulo de vért ices  A (1,  1 ,  1) ,  B (3,  2 ,  1)  y C (−1,  3 ,  2) .  
 

11. Volumen del  tet raedro de vért ices  A(0,0 ,0) ,  B(2,  1 ,  3 ) ,  C(−1,  3 ,  1)  y D(4,  2 ,  1) .  
 

12. Dada la  recta y el  p lano ,  hal lar  la  ecuación 

de la  recta s ,  proyección ortogonal  de r  sobre π.  

13. Calcular  la  dis tancia entre las  rectas :  . 
 

14. Hallar  el  s imétr ico del  punto A (3,  2 ,  1 )  respecto del  plano .  
 

15. Calcular  el  área del  t r iángulo cuyos vért ices  son los  puntos  de intersección del  

plano con los  ejes  coordenados.  
 

16. Dado el  plano de ecuación y el  punto  A (1,  1 ,  1) ,  hal lar  las  

coordenadas del  pie  de la  perpendicular  t razada desde A a ese plano.  
 

17. Determinar  l a  ecuación del  plano π que es tá  a  de dis tancia del  or igen y es  

paralelo  a  aquel  que  t iene por  ecuación .  
 

18. Sabiendo que los  lados de un cuadrado están en las  rectas  r  y s ,  calcula su área:   
 

 
 



SOLUCIONES 

 

Ejercicio 1.- 

 

  

   

  

   
Ejercicio 2.- 

1. Las ecuac iones de  las  medianas del  tr iángulo .  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



2. Las coordenadas  de l  baricentro  de l  t r iángulo .  

 
Ejercicio 3.- 

    
Para que e l  punto  C este  a l ineado con A y B,  debe pertenecer a  la  recta  que pasa 

por  A y B .  

 
Como C no  sat i s face  las  ecuac iones de  la  recta,  no está al ineado  con  A y B.  

Ejercicio 4.- 

·   

  
Ejercicio 5.- 

    

  

 

 
Ejercicio 6.- 

Obtenemos un punto  genér i co  de  la  recta  r .  

 
Obtenemos un punto  genér i co  de  la  recta  s .  

 
Ca lcu lamos la  ecuac ión de la  recta  que pasa por  P  y Q.  

 
Como la  recta  pasa por  e l  punto  (1 ,  0 ,  2) ,  tendremos:  

 

 

 
 



Sust i tu imos estos  dos va lores  en la  ecuac ión de la  recta:  

 
Operamos y s impl i f i camos.  

 
Ejercicio 7.- 

  
En e l  determinante  de  la  matr i z  de  los  coe f i c ientes sumamos a la  pr imera f i l a las  

o t ras  dos y poster io rmente  sacamos factor  común. 

 

  Los t res  planos se cortan en un punto.  

 Las tres ecuaciones son idénticas, los tres planos son coincidentes. 

 

 

 

 
Como no hay n ingún par  de  p lanos para le los ,  los  tres planos se cortan dos a dos  

formando una superf ic ie  prismática .  
 

Ejercicio 8.- 

   

 

 

 
La recta corta al  plano en un solo punto .  

 

 



  
La recta está contenida en el  plano .  

 

  

 La recta es paralela al  plano .  

Ejercicio 9.- 
Las ecuac iones cont inuas de  la  recta  r  se  pasan a impl í c i tas,  y  éstas  junto  a  la  

ecuac ión de l  p lano forman un s i s tema, cuya so luc ión es  e l  punto  de  intersección.  

 
E l  p lano v iene determinado por  e l  punto  de  intersecc ión y los  vectores  d i rectores  de 

las  rectas  para le las  a l  p lano.  

 

 
Ejercicio 10.- 

  

   
Ejercicio 11.- 

   

 
Ejercicio 12.- 

La recta  s  es  la  intersecc ión de l  p lano π  con e l  p lano π p  que cont iene a  la  recta  r  y  
es  perpend icu lar  a  π .  

E l  p lano π p  queda determinado por  e l  punto  A(2,  −1,  0) ,  e l  vector  (2 ,  1 ,  1)  y  e l  
vector  normal ,  (1 ,  1 ,  1) ,  de l  p lano perpend icu lar  π.   

  
Ejercicio 13.- 

  

 



  

   
Ejercicio 14.- 

 
En pr imer  lugar  ca l cu lamos r ,  que es  la  recta  que pasa por  A y  es  perpend icu lar  a  π .  

 
Ha l lamos e l  punto  de intersecc ión de la  recta  r  y  e l  p lano π.  

 
Teniendo en cuenta las  coordenadas del  punto medio de un segmento ,  podemos ha l lar  
e l  ext remo A' .  

    
Ejercicio 15.- 

 

 

 

 

 

  
Ejercicio 16.- 

 

 



El  p ie  de  la  perpend icu lar  es  e l  punto  de  intersecc ión ent re  e l  p lano y la  recta.  

  
 

Ejercicio 17.- 

   

   
 

Ejercicio 18.- 
Determinac ión l inea l  de  la  recta  r .  

 
Determinac ión l inea l  de  la  recta  s .  

   

   
La  d i s tanc ia  de  la  r  a  la  recta  s  es  igua l  a  la  d i stanc ia  de l  punto  B a  la  recta  r .  

  
E l  l ado  de l  cuadrado es  igua l  a  la  d i s tanc ia  ent re  las  rectas  r  y  s .  

 
 


