
MATEMATICAS. BC2        TEMA 12: Integral definida 
 

1. Hallar el valor de c del teorema del valor medio del cálculo integral de f(x) = 3x2 en [−4, −1] 
 

2. Calcular el área del recinto limitado por la curva y = 9 − x2  y el eje OX. 
 

3. Calcular el área limitada por la curva xy = 36, el eje OX y las rectas: x = 6, x = 12 
 

4. Calcular el área del triángulo de vértices A(3, 0), B(6, 3), C(8, 0). 
 

5. Calcular el área del recinto limitado por la curva y = x2  − 4x y el eje OX. 
 

6. Hallar el área limitada por la curva y = cos x y el eje Ox entre pi/2 y 3pi/2. 

7. Hallar el área limitada por la recta , el eje de abscisas x = 0 y x = 4 
 

8. Calcular el área del recinto limitado por la parábola y = x2  + 2 y la recta que pasa por (−1, 0) y (1, 4) 
 

9. Hallar el área de la figura limitada por: y = x2, y = x, x = 0, x = 2 
 

10. Hallar el área de la región limitada por y = ln x, y = 2 y los ejes coordenados. 
 

11. Hallar el área del recinto plano y limitado por la parábola y = 4x − x2  y las tangentes a la curva en los 
puntos de intersección con el eje OX. 

 

12. Calcular el área limitada por las gráficas de las funciones y2  = 4x e y = x2 
 

13. Calcular el valor de las siguientes integrales definidas:  
 

1.    2.   3.   

4.    5.     

6.     7.  
 

14. Calcular la derivada de las funciones: 

1.   2.  

15. ¿Es aplicable el teorema del valor medio del cálculo integral en [0,1] a ? 
 

16. Calcular el área del recinto limitado por la curva y = 4x − x2 y el eje OX. 
 

17. Hallar el área de la región del plano encerrada por la curva y = ln x entre el punto de corte con el eje 
OX y el punto de abscisa x = e. 

 

18. Hallar el área limitada por la recta x + y = 10, el eje OX y las ordenadas de x = 2 y x = 8 
 

19. Calcular el área limitada por la curva y = 6x2  − 3x3  y el eje de abscisas. 
 

20. Calcular el área de las regiones del plano limitada por la curva f(x) = x3  − 6x2  + 8x y el eje OX. 
 

21. Calcular el área limitada por la curva y = x2 − 5x + 6 y la recta y = 2x. 
 

22. Calcular el área limitada por la parábola y2  = 4x y la recta y = x 
 

23. Calcular el área limitada por las gráficas de las funciones 3y =x2  e y = −x2  + 4x 
 

24. Calcula el área de la figura plana limitada por las parábolas y = x2 −2x, y = −x2 + 4x 
 

25. Hallar el área de de la región limitada por las funciones y = sen x, y = cos x, x = 0 
 



SOLUCIONES 
 

Ejercicio 1: 
Como  l a  f u n c i ón  e s  c on t i n u a  e n  e l  i n t e r va l o  [−4 ,  −1 ] ,  s e  pu ede  a p l i c a r  e l  teo rema  de  l a  med ia .   

 ;  

L a  s o l u c i ón  p o s i t i v a  n o  e s  vá l i d a  p o r que  n o  pe r t e n e ce  a l  i n t e r va l o .  
 

Ejercicio 2: 
En  p r ime r  l u ga r  h a l l amo s  l o s  pun t o s  d e  c o r t e  c o n  e l  e j e  OX  pa r a  r e p r e se n t a r  l a  c u r va  y  c ono ce r  l o s  
l ím i t e s  d e  i n t e g r a c i ón .  

 
C omo  l a  p a r á b o l a  e s  s imé t r i c a  r e spe c t o  a l  e j e  OY ,  e l  á r e a  s e r á  i g u a l  a l  d o b l e  d e l  á r e a  c omp r end id a  e n t r e  
x  =  0  y  x  =  3 .  

 

Ejercicio 3: 

 
Ejercicio 4: 

E cua c i ón  de  l a  r e c t a  qu e  pa sa  po r  AB :  

 
E cu a c i ón  de  l a  r e c t a  qu e  pa sa  po r  BC :  

 

 

Ejercicio 5: 

 
 

   
Ejercicio 6: 

;  
Ejercicio 7: 

 ;  

 

Ejercicio 8: 

 

  
Ejercicio 9: 

Pun t o s  d e  c o r t e  d e  l a  p a r á bo l a  y  l a  r e c t a  y  =  x .  

 
 

D e  x  =  0  a  x  =  1 ,  l a  r e c t a  qu eda  po r  e n c ima  de  l a  p a r á bo l a .  

 
 



De  x  =  1  a  x  =  2 ,  l a  r e c t a  qu eda  po r  d e ba j o  d e  l a  p a r á bo l a .  

   

Ejercicio 10: 
 

Ca l c u l amo s  e l  p un t o  d e  c o r t e  d e  l a  c u r va  y  l a  r e c t a  y  =  2 .  

 
 

E l  á r e a  e s  i g u a l  a  l a  d e l  r e c t á ngu l o  OABC  meno s  ba j o  l a  c u r va  y  =  l n  x .  
 
E l  á r e a  d e  r e c t á n gu lo  e s  b a se  p o r  a l t u r a .  

 
 

E l  á r e a  ba j o  l a  c u r va  y  =  l n  x  e s :  

, po r  p a r t e s  qu eda :  

  
 

Ejercicio 11: 
Pun t o s  d e  i n t e r s e c c i ón :  

 
E cu a c i ón  de  l a  t a ngen t e  a  l a  p a r á bo l a  e n  e l  p un t o  ( 0 ,  0 ) :  

 

 
E cu a c i ón  de  l a  t a ngen t e  a  l a  p a r á bo l a  e n  e l  p un t o  ( 4 ,  0 ) :  

 

 

 

 

Ejercicio 12: 

 

 
 

 

Ejercicio 13: 

1.-  

2.- =  

3.- =  

4.- =  

5.-  



6.-  

   

 

 

 

7.-    
Ha l lamos  lo s  nuevos l ím i tes  de in tegrac ión .  

 

 

 
I n tegramos  por  par tes .  

 

 

 

 
Tamb ién  se  puede  hace r  s in  t r ans formar  lo s  l ím i tes  de  in tegrac ión  y  vo lv iendo a  la  

var iab le  in i c ia l .  

 

;   

 
Ejercicio 14: 

 1.-     

2.-     

 
Ejercicio 15: 

Como la  f unc ión  es  cont inua  en  [0 ,  1 ] ,  se  puede  ap l i ca r  e l  teorema de la  media .  

 

   

 

 
Ejercicio 16: 

En p r imer  lugar  ha l l amos  los  puntos  de co r te  con  e l  e je  OX  para  r epresentar  l a  curva  y  
conoce r  l o s  l ím i tes  de  in teg rac ión .  

 
 
En  segundo  lugar  se  ca l cu la  l a  in teg ra l :  

 
 

 



Ejercicio 17: 
En p r imer  lugar  ca l cu lamos e l  punto  de  cor te  con  e l  e je  de  absc i sas .  

 

 

 

 

;   

 
Ejercicio 18: 

 

 
 

 
Ejercicio 19: 

 
 

 

 
Ejercicio 20: 

 

 
 

 
E l  á rea ,  por  r azones  de s imet r ía ,  se  puede  escr ib i r :  

 

Ejercicio 21: 
En p r imer  lugar  ha l l amos  lo s  puntos  de  cor te  de  las  dos  f unc iones  para  conoce r  l os  l ím i tes  

de  in tegrac ión .  

 
 
De  x  = 1  a  x  =  6 ,  l a  r ec ta  queda  por  enc ima de  la  parábo la .  

 

 
 

Ejercicio 22: 

 
De  x  = 0  a  x  =  4 ,  l a  parábo la  queda  por  enc ima de la  r ec ta .  

 
 

 



Ejercicio 23: 
En p r imer  lugar  r ep resentamos  las  parábo las  a  par t i r  de l  vé r t i ce  y  lo s  puntos  de cor te  con  

lo s  e jes .  

   

  

 
Ha l l amos  tamb ién  lo s  puntos  de  cor te  de  las  f unc iones ,  que  nos  darán  lo s  l ím i tes  de  

in teg rac ión .  

 
 

 

 

Ejercicio 24: 
Representamos las  parábo las  a  par t i r  de l  vér t i ce  y  lo s  puntos  de  cor te  con  los  e jes .  

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

Ejercicio 25: 
En p r imer  lugar  ha l l amos  e l  punto  de  in te r secc ión  de  las  f unc iones :  

 
 
La  g rá f i ca  de l  coseno  queda  po r  enc ima de  la  g rá f i ca  

de l  seno  en  e l  in te rva lo  de  in tegrac ión .  

 
 

 


