
MATEMATICAS. BC2      TEMA 11: Métodos de integración 
 
 
  

1. Resolver las siguientes integrales por partes: 
 

1      2  

3    4  

5     6    

7     8  

9      10    

11      12    

  

2. Resolver las siguientes integrales racionales: 
 

1    2   

 3  4   5   

 

3. Resolver las siguientes integrales por cambio de variable: 
 

1    2    3   

4   5    6  

7    8    9   

10    11    12  

13     14    15   

16    17    18   

 
 



SOLUCIONES 
 

Ejercicio 1: 
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Ejercicio 2: 

1  

 

 
Pa ra  ca l cu la r  A ,  B  y  C ,  sus t i tu imos  x  po r  −3:  

 
Der ivamos  y  vo lvemos  a  sus t i tu i r  po r  −3:  

 

 
Vo lvemos a der ivar :  

 

 
 

Tamb ién  podemos  ha l l a r  l o s  coef i c i en tes  r ea l i zando  las  operac iones  e  igua lando 
coef i c i en tes :  

;   

2  

 Se  e f ec túa  la  suma:  

 



Como las  dos  f r acc iones  t i enen  e l  m ismo  denominador ,  l o s  numeradores  han  de 

se r  igua les :   
Ca l cu lamos  los  coef i c i en tes  de A ,  B  y  C  dando  a  la  x  lo s  va lores  que  anu lan  a l  

denominador .  

 

 

 
Se  ca l cu lan  las  in teg ra les  de  las  f r acc iones  s imp les :  

 
 

O t ra  fo rma de  ha l l a r  l o s  coe f i c i en tes  es  rea l i zando  las  operac iones  e  igua lando 

coef i c i en tes .   

I gua lamos  coef i c i en tes:   

3  

;   

 
Pa ra  ca l cu la r  l o s  va lores  de  A ,  B  y  C ,  damos  a  x  los  va lores  que  anu lan  a l  

denominador  y  o tro  más .  

 

 

 

 

4  

;   

 

I gua lamos  lo s  coef i c i entes  de  los  dos  miembros .   

 
La  p r imera  in teg ra l  es  de t ipo  logar í tm ico  y  l a  segunda  la  tenemos  que 

descomponer  en dos ,  que  serán  de  t ipo  logarí tmico  y  t ipo  arcotangente .  
Mu l t ip l i camos  por  2  en  la  segunda in teg ra l  para  i r  p reparándo la .  

 
E l  2  de l  numerado r  de  segunda in teg ra l  lo  t r ans formamos  en  1  +  1 .  



 
Descomponemos la  segunda  in teg ra l  en  o t ras  dos .  

 

 
Las  dos  p r imeras  in teg ra les  son  de  t ipo  logar í tm ico .  

 
La  in teg ra l  que  nos  queda  es  de  t ipo  ar co tangente .  
Vamos  a  t r ans formar  e l  denominador  de  modo que  podamos  ap l i car  l a  f ó rmu la  de 

la  in teg ra l  de l  a rco tangente .  
T rans fo rmamos e l  denominador  en  un b inomio  a l  cuadrado .  

 
Mu l t ip l i ca r  numerado r  y  denominador  po r  4 /3  para  ob tener  1  en e l  denominador .  
Dent ro  de l  b inomio  a l  cuadrado  mu l t ip l i ca remos  po r  l a  r a í z  cuadrada de  4 /3 .  

 

 

 

5  
Sumamos  y  r es tamos  3  en  e l  numerador ,  descomponemos en  dos  f r acc iones  y  en  

la  p r imera  sacamos  f acto r  común 3 .  

 
Mu l t ip l i camos  y  d iv id imos  en  la  p r imera  f r acc ión  por  2 .  

 
Vamos  a  t r ans formar  e l  denominador  de  modo que  podamos  ap l i car  l a  f ó rmu la  de 

la  in teg ra l  de l  a rco tangente .  
T rans fo rmamos e l  denominador  en  un b inomio  a l  cuadrado .  

;   

Rea l i zamos un  cambio de variable .   

 

 



Ejercicio 3: 
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; ;  

Integramos por  partes .  

 

 

 

 
Se  r ea l i za  l a  integra l  rac iona l .  

;  

 

 



 

 
Ap l i camos las  propiedades  de los  logar itmos .  
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